QUI NE PEUVENT OBTENIR QUE DEUX VALEURS, ETC. 107 trique alternée de la forme S"(zh K) est que deux valeurs de la fonction, obtenues Tune par un nombre pair de transpositions des indices i, 2, 3, ..., n, l'autre par un nombre impair de transpositions clés mêmes indices, soient toujours différentes Tune de l'autre. Cette condition exige que le nombre des indices renfermés ostensiblement dans la fonction K soit égal à n ou à n — r. Si donc on représente à l'ordinaire par m le nombre de ces indices, on aura nécessairement
ou
Dans ce dernier cas, les deux expressions S(±K), S"(±K) deviennent équivalentes. Au reste, on pourra toujours reconnaître si deux termes pris à volonté dans une fonction symétrique alternée y sont affectés de mémo signe ou de signes contraires, au moyen de la règle qui sert ii distinguer entre elles les permutations de première et de seconde classe. Ainsi, l'on pourra obtenir immédiatement le signe de chacun des termes en le comparant au terme indicatif.
55 III. D'après la définition que nous avons donnée des fonctions symétriques permanentes ou alternées, il est aisé de voir que le produit ou lo quotient de deux fonctions symétriques alternées de l'ordre w est une, fonction symétrique permanente de même ordre que les deux premières. Réciproquement, le produit ou le quotient de deux fonctions symétriques, l'une permanente et l'autre alternée, du même ordre est une, fonction symétrique alternée de même ordre qu'elles.
Lorsque, dans une fonction symétrique alternée, on transpose deux indices a, [3 pris à volonté, la fonction changeant alors de signe, il est nécessaire que tous les termes positifs deviennent respectivement égaux à ceux qui étaient négatifs et réciproquement. Cela posé, concevons quo l'on développe cette fonction suivant les puissances et les produits des quantités qu'elle renferme. Il suit de la remarque précédente : i° que les termes positifs du développement seront en nombre égal a celui des termes négatifs; 2° que tons les termes qui ne changent pas de valeur par la transposition de deux indices pris à volonté dis-